Ako je f(x) neprekidna funkcija i F "(x) = f(x) onda je

NEODRED[ ENIINTEGRAL

j f(x)dx=F(x)+C

Nauciti tablicu osnovnih integrala:

1. jdx=x+C

2. J-xdxz%erC
., _xn+1

3. Ix dx—n+1

+C| najcesce se koristi...

4. jldx:1n|x|+c ili da vas ne zbuni j@:1n|x|+c
X X

X

5. .[axdxz a +C
Ina
6. Ie"dxze"+C
7. Isinxdx:—cosx+C
8. jcosxdx =sinx+C

0. _[.12 dx =—ctgx+C
sin” x

10. .[ ! dx=tgx+C

cos’ x

tgx+C ili

11. I lzdxz arest to jest I 21 >

I+x —arcctgx +C a +x

1 arcsinx+C ili 1

12. dx = to jest || —

j 1—x2 —arccocx +C ! L/az_xz

1
dx =—arctg£+C

a a

, gde je C proizvoljna konstanta.

.X
dx =arcsin—+C
a




Primjeri:

5+1 n+l

6
1. J-xsdx:x +C=24C  kao 3. tablicni jx"dx=x +C
5+1 6 n+1
2. j Tdr=_—+C  kao 5. tablicni j ddc="—1+C
In7 Ina
1 1, 3 3
_ 2 2 2
3. J-\/;dxzjlxzdxzx +C=X—+C=2x +C
1 3 3
i_;’_l -
2 2
4. J.de=_[x_12dx= x +C=L+C=L+C
X2 “12+1 _11 11

5. J. x-3xdx = Upotrijebimo pravila za stepen 1 korjen

4

J’x‘%/;dx:_[x%lx:x—%rC:

6.

J\/xﬁdxz?
Vil =yl ox =t = =47 =50

7 15 15

7 8 3 8
ngdx:x +C:x—+C=8x +C
7 15 15
i+1 -
8 8

osnovna svojstva neodredjenog integrala:

) |[A:f()de=A4-[ f(x)dx | gde je A konstanta (broj)

Dakle, sli¢no kao i kod izvoda, konstanta (broj) izlazi ispred integrala...



Primjeri:
8.
J-4x3dx =7?

4
j4x3dx=4jx3dx:\4\x—+C=x4 +C

9.

.[‘%xdx—Q

jrtcdx:l-j%dx —In|x|+C
10.

IZﬂ sin xdx =?

j27z sin xdx =27 -Isin xdx =27 -(—cosx)+C=-2rxcosx+C

) |/ ()t g(0ldr = [ f(x)dx+ [ g(x)dx

Opet slicno kao kod izvoda: Ako imamo zbir ili razliku viSe funkcija od svake trazimo posebno integral...

11.

j (4x% +2x—3)dx =?

J-(4x2 +2x-3)dx = .[ 4x’dx + J- 2xdx — '[ 3dx = konstante izbacimo ispred integrala...
= 4J-xzdx + 2jxdx—3jdx

3 2 3
=42 121 _3xrc=[4t 1 -3x+C
3 2 3

12.
j(5cosx+le*—2x3+f— ,23 +2-5%)dx =2
3 X sin”Xx
1 4 2 1 1
j(Scosx+—ex—2x3+—— , f +2-5")dx=5jcosxdx+—j e”‘dx—2j x3dx+4j —dx—23J' ,d)zc +2-J' 5%dx =
3 X sin”Xx 3 X sin” x
4 x
=5 sinx+1e"—2x—+41n|x|—23(—czgx)+2 > 4C
3 4 In5



13.

jgdx =7
X
+
Kod ovog i sli¢nih integrala ¢emo upotrijebiti AEB = % ig

fxx—zzdx = j(x—)z—%)dx = .[()C_2 —2x7)dx = .[x_zdx—2J- xdx

—2+1 —3+1
=2 22X _Lic
—2+1 -3+1
= —1+L2+C
X X

14.

2

J- Y =2

x*+1

J-x2 dxzj-x2-2|-1 1 _Ix +1 1

? x +1 x+1 jx+1 J-/ -[x2+1

dx
x +1
—J-dx —dx |x arctgx+C|




15.

cos 2x 3 2
j =7? treba nam formula | €c0S2x =cos” x—sin x|
sin® x-cos® x
cos2x cos’ x—sin” x . .
J-ﬁdx = J-ﬁdx = rastavimo na dva integrala...
sin” x-cos” x sin” x-cos” x
cos’ x sin® x )
J- — s—dx —.[ — ~—dx = skratimo...
sin” x-cos” x sin” x-cos” x

x = 1 dobijamo dva tabli¢na integrala...

cosx. Sy
J-smeS\zq)C '[Mcosx

J-.lz dx—.[ ! dx-|—ctgx tgx+C|
sin” x cos’ x

16.

dx ) 2
jﬁ =7? treba nam formula | sin” x+cos” x = 1|
sin” x-cos” x

1-dx . 1 sin® x +cos” x ) .
J-_z— =uz dx je 1, zar ne?ZJ- - s—dx = J-ﬁdx = rastavimo na dva integrala...
sin” x-cos” x sin” x-cos” x sin” x-cos” x

.2
sin” x cos’ x .
J- dx + .[ dx = skratimo...
sin’ x-cos® x sin’ x-cos” x

J-de + .[ N dx = 1 dobijamo dva tabli¢na integrala...

sy -cos® x sin? x - oSS
1
J- dx+.[ dx =|tgx —ctgx +C
cos’ x sin® x

17.

J-tgzxdx =7

Ovde koristimo tgx = S X
CoS X

sin” x L .
jtgzxdx :j -—dx = kako je sina+cos’a=1— |sm2 a=
cos” x

1
I csssxad J‘cos xdx J‘,zgss X Icos xdx Idx—




19.

18x* -2
J- 3x-1

dx =1

Probamo da sredimo podintegralnu funkciju, ako nece, mora se koristiti neki drugi trik( druga metoda)...

B _ 2 3x+1
18x'-2 _20x' 1) 2BxNGr+l) oo

3x—1 3x—1 Bl

Sad je ve¢ lakse...

j18x2 -2

2
Y dx=j(6x+2)dx=6jxdx+2_[dx=6x?+2x+C=
x_

20.
J-2+\/_dx ?
4-x 20 _@-Ynesn _@-mesdn o !
2+\/; 2+\/_ 2+\/_ M
2 2 _ﬁ B _2)6E
j2+\/_dx I(2 x?)dx = _[2de dx =2x 3 +C=|2x 3 +C
2



